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Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

3 3
Liczba (\3/5 + 1) . ({Q’/Z — 2+ 1) jest rowna
A)l B) 8 C)27 D) 64

ZADANIE 2 (1 PKT)

Réwnanie ||x| — 4| = |x| +2
A) nie ma rozwiazan. B) ma dokladnie jedno rozwiazanie.
C) ma doktadnie dwa rozwiazania. D) ma dokladnie cztery rozwiazania.

ZADANIE 3 (1 PKT)

Wyrazenie 2 sin 4x sin x jest rOwne
A) cos 3x — sin 5x B) cos 3x — cos 5x C) sin3x — sin 5x D) sin 3x — cos 5x

ZADANIE 4 (1 PKT)

Na rysunku zaznaczono zbiér punktéw ptaszczyzny spetniajacych uktad nieréwnosci:

-10

A) 2x+y+1<0 B) 2x+y+1<0
x+2y—2<0 x+2y—220
2 1> 2 1>

Q) x+y+ 0 D) x+y+ 0
x+2y—22>20 x+2y—2<0
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ZADANIE 5 (1 PKT)

: : V/5—-3x3+8x2
Granica xl_lgloo Ny
A) nie istnieje. B) jest liczba dodatnia.
C) jest liczba ujemna. D) jest réwna +-oo.
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ZADANIE 6 (2 PKT)

Punkt M przyprostokatnej BC tréjkata prostokatnego ABC zrzutowano na przeciwprosto-
katna AB otrzymujac punkt N. Wykaz, ze |[{MAN| = |{MCN]|.
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Dany jest nieskoriczony ciag okregéw (0,) o réwnaniach x? + y?> = 377", n > 1. Niech P
bedzie pier§cieniem ograniczonym zewnetrznym okregiem oy _1 i wewnetrznym okregiem
0pk. Oblicz sume pél wszystkich pierscieni Py, gdzie k > 1.
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ZADANIE 8 (3 PKT)
Udowodnij, ze jezeliax + B+ v = 7, to

cos® a 4 cos? B 4 cos® ¥ +2cosa cos fcosy = 1.
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ZADANIE 9 (3 PKT)
Rozpatrujemy wszystkie liczby naturalne dziewieciocyfrowe, w zapisie ktérych moga wy-
stepowac wylacznie cyfry 0, 1, 2 przy czym kazda z cyfr wystepuje dokladnie trzy razy. Ile

jest takich liczb?
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ZADANIE 10 (3 PxT)

Liczby p i g sa pierwiastkami réwnania x> — 47x +1 = 0. Wykaz, ze warto$¢ wyrazenia
VP + /4 jest liczba naturalna.
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ZADANIE 11 (3 PKT)

W pudetku znajduja sie klocki o réznych ksztattach i kolorach. Wiadomo, ze prawdopo-
dobiefistwo wylosowania klocka, ktéry ma ksztalt walca lub ma kolor czerwony jest réwne
0,6. Prawdopodobieristwo, ze losowo wybrany klocek czerwony jest walcem jest réwne 0,25.
Wiadomo tez, ze klocki czerwone stanowia 40% wszystkich klockéw. Jakie jest prawdopo-
dobieristwo, ze losowo wybrany klocek w ksztalcie walca jest czerwony?
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ZADANIE 12 (3 PKT)

W tréjkacie ABC dlugosci bokéw AB i AC sa odpowiednio réwne 4 i 6. Punkt M jest Srod-
kiem odcinka BC, a dtugosc¢ srodkowej AN tréjkata AMB jest rowna 3. Oblicz dlugos¢ boku
BC.
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ZADANIE 13 (4 PKT)

Dany jest malejacy ciag geometryczny (a, aq, ag?), ktérego wszystkie wyrazy i iloraz sa licz-
bami catkowitymi niepodzielnymi przez 3. Jesli najmniejszy wyraz ciagu zwiekszymy o 18,
to otrzymamy ciag arytmetyczny. Oblicz wyraz aq tego ciagu.
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ZADANIE 14 (4 PXT)

Przedstawiona na rysunku bryta to stozek Sciety plaszczyzna réwnolegla do jego plaszczy-
zny podstawy. Wysoko$¢ tej bryty jest rtbwna H, a v i R (r < R) sa promieniami podstaw.
Oblicz objetos¢ tej bryty.
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ZADANIE 15 (5 PKT)

Funkgja f jest wielomianem stopnia 3, a jej wykres jest styczny do prostej y = 3 w punkcie
o odcietej x = 2 oraz jest styczny do prostej y = —% w punkcie o odcietej x = —1. Wyznacz
wzér funkgji f.
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ZADANIE 16 (5 PKXT

Z punktu A = (—3,3) poprowadzono styczne do okregu (x + 2)2 + (y + 3)2 = 50. Oblicz
pole tréjkata ABC, gdzie BC jest odcinkiem taczacym punkty styczno$ci.
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ZADANIE 17 (7 PKT)

Rozpatrujemy wszystkie graniastostupy prawidlowe czworokatne o polu powierzchni cat-
kowitej P. Wyznacz wysokos¢ i dtugos¢ krawedzi podstawy tego graniastostupa, ktérego
objetos¢ jest najwieksza. Oblicz te najwieksza objetos¢.
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