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Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Funkcja f okreslona jest wzorem f(x) = |2+ 0,5 2| — 4 dla kazdej liczby rzeczywistej.
Zbiorem wartosci funkgji f jest

ZADANIE 2 (1 PKT)
Wielomian W(x) = 3x° 4 px® — (p — 1)x? + 5x — 9 jest podzielny przez dwumian x* — 1 dla

p rébwnego
A)6 B) —16 C)4 D) -8

ZADANIE 3 (1 PKT)

Ciag (ay,) jest okreslony wzorem a,,» = a, — a,+1 + n — 3 dla kazdej liczby naturalnej n > 1.
Wiadomo ponadto, ze a5 = 3 i a4y = 6. Sz6sty wyraz tego ciagu jest réwny
A) -1 B) -2 C)3 D)5

ZADANIE 4 (1 PKT)

W ostrostupie prawidtowym czworokatnym krawedZ boczna jest 3 razy dluzsza od kra-
wedzi podstawy. Wynika stad, ze cosinus kata nachylenia $ciany bocznej do ptaszczyzny
podstawy tego ostrostupa jest rowny

AR B) 43t 0¥ D) §

ZADANIE 5 (1 PKT)

. . 2 5\3
Granica lim ! 3”3)5
n——oo (3—213)

27 2 8 3

jest rowna
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ZADANIE 6 (2 PKT)

Suma wszystkich wyrazéw ciagu danego wzorem a,, = (logg x)", gdzie n > 1 jest réwna
Oblicz x.
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ZADANIE 7 (3 PKT)

Dany jest trojkat prostokatny o polu 6, w ktérym dlugos¢ przeciwprostokatnej jest liczba
z przedziatu (5,6). Wykaz, ze suma dtugosci przyprostokatnych tego tréjkata jest liczba z
przedziatu (7,2+/15).
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ZADANIE 8 (3 PKT)

Funkgja f okre§lona jest wzorem f(x) = x® — 3x + 2 dla kazdej liczby rzeczywistej x. Wy-
znacz réwnania tych stycznych do wykresu funkdji f, ktére przechodza przez punkt (2, —4).
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ZADANIE 9 (3 PKT)

Wykaz, ze dla dowolnych dodatnich liczb rzeczywistych a, b prawdziwa jest nierdownos¢

2 2
\/E+\/E<\/%+\/%.
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ZADANIE 10 (4 PKT)

W pudetku znajduja sie 4 kostki do gry: 3 szeScienne (ze Scianami ponumerowanymi licz-
bami od 1 do 6) i jedna czworos$cienna (ze $cianami ponumerowanymi liczbami od 1 do 4).
Losowo wybrano kostke, wykonano nia 3 rzuty i w wyniku tych 3 rzutéw otrzymano trzy
razy jedynke. Jakie jest prawdopodobieristwo, ze wybrana kostka byla kostka czworo$cien-
na?
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ZADANIE 11 (4 pxT)

Rozwiaz réwnanie sin 4x = /2 cos x — sin 2x w przedziale (0, 27).
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ZADANIE 12 (4 PKT)

W czworokat ABCD, w ktérym |AD| = 41 |CD| = 6, mozna wpisa¢ okrag. Przekatna
BD tworzy z bokiem AB czworokata kat o mierze 45°, natomiast z bokiem AD tworzy kat,
ktérego sinus jest réwny ;. Wyznacz dtugoéci bokéw AB i BC oraz dtugo$¢ przekatnej BD
tego czworokata.
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ZADANIE 13 (5 PKT)

Wyznacz wszystkie wartosci parametru a, dla ktérych wykresy funkcji f i g, okreslonych
wzorami f(x) = x> — 1 oraz g(x) = 5 — ax, przecinaja w dwéch punktach znajdujacych sie
powyzej osi Ox uktadu wspétrzednych.
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ZADANIE 14 (5 PKT)

Punkty A = (—8,6) i B = (3,11) sa wierzchotkami podstawy tréjkata rownoramiennego
ABC, a wysokos¢ opuszczona z wierzchotka A tego tréjkata zawiera sie w prostej o réwna-
niu 2x — 19y 4 130 = 0. Oblicz wspoétrzedne wierzchotka C.
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ZADANIE 15 (5 PKT)

Podstawa stozka o kacie rozwarcia 2a < 90° jest kotem wielkim kuli. Oblicz objeto$¢ tego
stozka jezeli jego powierzchnia boczna wycina z powierzchni kuli okrag o promieniu r.
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ZADANIE 16 (7 PKT)
Na bokach BC, CA i AB tréjkata ABC wybrano punkty K, L, M takie, ze

BK CL AM .

XC - IA - MB - k, gdzie k € (0, +00).
Wyznacz wartos¢ k, dla ktérej stosunek pola tréjkata KLM do pola tréjkata ABC jest naj-
mniejszy.
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