| www.zadania.info

1€ Z Serw

www.zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

PROBNY EGZAMIN MATURALNY
Z MATEMATYKI

ZESTAW PRZYGOTOWANY PRZEZ SERWIS
WWW.ZADANIA.INFO
POZIOM ROZSZERZONY
10 MAJA 2008
CZAS PRACY: 180 MINUT



) www.zadania.info

www.zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 1 (4 PKT.)
Dana jest funkcja f(x) = |(x — m)? — 4m|, gdzie m € R.
a) Naszkicuj wykres funkcji f(x) dlam = 1.

b) Dla jakich wartosci parametru m réwnanie f(x) = 7 ma dokladnie trzy rozwiazania.
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ZADANIE 2 (4 PKT.)

Latarnie uliczna umieszczono w odlegtosci 5 m od naroza budynku — tak jak jest to pokazane
na rysunku. Wiedzac, ze Swiatlto latarni o§wietla obszar w promieniu 10 m od Zrédta swiatla,
oblicz jakie jest pole obszaru o$wietlanego latarnia.
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ZADANIE 3 (3 PKT.)

W tréjkacie ABC dane sa |AB| = 6, |BC| = 3v/3 oraz |{ BAC| = 60°. Oblicz pole tréjkata
ABC.
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ZADANIE 4 (4 PKT.)

Wiedzac, ze suma kwadratow pierwiastkdw rownania
mx> + 6mx* + (8m —5)x — 10 = 0

jest rowna 30, wyznacz m.
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ZADANIE 5 (5 PKT.)

a) Niech a, =99 - -9. Oblicz sume 12 poczatkowych wyrazéw ciagu (a,).

n

b) Niech b, =77 ---7. Oblicz sume 12 poczatkowych wyrazéw ciagu (b, ).
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ZADANIE 6 (6 PKT.)

Wierzchotkami kwadratu ABCD sa punkty o wsp6trzednych A(0,0), B(4,0), C(4,4) i D(0,4).
Dla kazdej liczby rzczywistej m € (—2,4) rozwazamy tréjkat o wierzchotkach Py, (m,0),
Sm(m +2,0) i Ry (m,4). Wyznacz wszystkie wartosci prametru m, dla ktérych pole figury,
ktora jest czeScia wspolna kwadratu ABCD i tréjkata Py, S, R, wynosi 2.
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ZADANIE 7 (5 PKT.)

Szescian, ktérego Sciany zostaly pomalowane czerwona farba, dzielimy 6 plaszczyznami
réwnoleglymi do jego écian na 27 identycznych szescianikéw. Losujemy 2 sposréd nich.

a) Oblicz prawdopodobienistwo, ze faczna liczba czerwonych $cian wylosowanych sze-
Scianikéw wynosi 3.

b) Oblicz prawdopodobieristwo, ze wylosowane szeScianiki maja wspoélna Sciane.



o

a

WWW.Z(

www.zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 8 (5 PKT.)

a) Wyznacz wszystkie liczby m, dla ktérych istnieja dwie liczby rzeczywiste, ktérych su-
ma i iloczyn sa réwne m.

b) Uzasadnij, ze jezeli suma i iloczyn dwoéch liczb rzeczywistych jest réwna liczbie do-
datniej m, to suma szedcianéw tych liczb jest nie mniejsza niz 16.
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ZADANIE 9 (5 PKT.)

Plaszczyzna p jest styczna do kuli wpisanej w szeScian ABCDA'B’'C'D’ o krawedzi dtugosci
2a oraz przecina krawedzie AB, AD i AA’ w takich punktach E,F i G odpowiednio, ze
AE = AF = AG = x. Wykonaj odpowiedni rysunek i wyznacz x.
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ZADANIE 10 (5 PKT.)

Funkdje f(x) = —2x? — 2, ¢(x) = x*> +2ax + a® + 1 i h(x) = 4x? + b?> maja te wlasnos¢, ze
dla kazdej liczby rzeczywistej x, liczby f(x), ¢(x) i h(x) tworza (w pewnej kolejnosci) ciag
geometryczny. Wyznacz mozliwe ilorazy tego ciagu.
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ZADANIE 11 (4 PKT.)

W tréjkacie prostokatnym jedna z przyprostokatnych jest srednia arytmetyczna drugiej przy-
prostokatnej i przeciwprostokatnej. Oblicz sinusy katéw ostrych tego tréjkata.
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