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Zadania zamkniete

ZADANIE 1 (1 PKT)

Wartos¢ wyrazenia 7 +lc1>g2 3171 +1c1)g3 5 jest rbwna
A) -1 B)0 o1 D)2

ZADANIE 2 (1 PKT)

— —
Wektor A’B’ jest obrazem wektora AB w jednoktadnosci o $rodku S i skali k = —J. Zatem
— — — — — — — —
A) A'B' = IBA B) A'B' = —1BA C) A'B' = 1BA D) A'B' = —1BA

ZADANIE 3 (1 PKT)
Najwieksza wartosé funkcji f(x) = 1 + sin* x — cos* x okreslonej dla x € R to
A1 B) 12 Q) V2 D)2

ZADANIE 4 (1 PKT)

Sposréd ponizszych nieréwnosci wskaz te, ktéra spetniaja wszystkie liczby catkowite.
A) |2x — 15| > 1 B) |4x +34| >3 C) [4x + 38| > 1 D) [2x — 13| > 3

ZADANIE 5 (1 PKT)
W rozwinieciu wyrazenia (x + y + z)1° wsp6tczynnik przy iloczynie x3y?z° jest réwny
A (5)- () (5) B (5)- (3) ) (3)(3) D) () (5
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ZADANIE 6 (2 PKT)

Oblicz granice jednostronna I Togy.(31x)

ZADANIE 7 (2 PKT)

Oblicz sume kwadratéw pierwiastkéw réwnania 3x* — 12x% +5 = 0.
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ZADANIE 8 (2 PKT)
Wykaz, ze
sin(B + &) sin(B — &) = sin® B — sin? .
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ZADANIE 9 (3 PKT)

Na bokach AB, BC i CA tréjkata ABC wybrano odpowiednio punkty K, L i M w ten spos6b,
ze |BK| = |BL| i |CL| = |CM]|. Okrag opisany na tréjkacie KLM przecina bok AB tego
tréjkata w punkcie N takim, ze | AN| < |AK]| (zobacz rysunek).

C

A B

Udowodnij, ze |AN| = |AM]|.
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ZADANIE 10 (3 PKT)

Dany jest nieskoriczony ciag geometryczny (a,) okreslony dla n > 1, ktérego wyrazy sa nie-
zerowe i iloraz g spelnia warunek: g € (—1,1). Suma S wszystkich wyrazéw ciagu (a,), su-
ma S; wszystkich wyrazéw ciagu (a,) o numerach nieparzystych oraz suma S, wszystkich
wyrazéw ciagu (a,) o numerach parzystych sa kolejnymi wyrazami ciagu geometrycznego.
Oblicz g.
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ZADANIE 11 (3 PKT)

Na osi liczbowej kazde dwie sposrod 1000 kolejnych liczb naturalnych {1,2,3,...,999,1000}
potaczono odcinkiem. Nastepnie wybrano losowo jeden z tych odcinkéw. Oblicz prawdo-
podobieristwo zdarzenia polegajacego na tym, ze do wylosowanego odcinka nalezy liczba
307 (moze tez by¢ jednym z jego konicéw). Wynik podaj w postaci ulamka nieskracalnego.
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ZADANIE 12 (4 PKT)
Obwoéd rownolegloboku ABCD jest rowny 26, miara jego kata rozwartego ABC jest réwna

120°, a promieri okregu wpisanego w tréjkat ABD jest réwny /3. Oblicz dtugosci bokéw
rownolegtoboku ABCD.
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ZADANIE 13 (4 PXT)
Prosta y = ax + b jest styczna do wykresu funkgji y = x> + 10x?> — 7. Wykaz, ze a > —15.
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ZADANIE 14 (4 PXT)

W sze$cian o krawedzi 4 wpisano kule styczna do trzech $cian sze$cianu oraz przechodzaca
przez srodek szeScianu. Oblicz promien tej kuli.

10
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ZADANIE 15 (5 PKT)

W tréjkacie ABC o polu 20 dane sa wspétrzedne dwoéch wierzchotkéw: A = (-7, —1), B =
(1,3) oraz srodek S = (—2, —1) okregu opisanego na tym trojkacie. Wyznacz wspétrzedne
wierzchotka C.

11
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ZADANIE 16 (6 PKT)

Wyznacz wszystkie wartoéci parametru m, dla ktérych réwnanie x2 + (m — 1)x —m?> +2 = 0
#43
X1X2

ma dwa rozwiazania rzeczywiste x1 i xp (1 # x2), spelniajace warunek < 2.
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ZADANIE 17 (7 PKT)

Rozpatrujemy wszystkie trapezy réwnoramienne, w ktére mozna wpisa¢ okrag, i w kto-
rych suma dlugosci diuzszej podstawy i Srednicy okregu wpisanego jest rowna 6. Wyznacz
wymiary tego sposréd tych trapezéw, ktéry ma najmniejszy obwéd. Oblicz ten obwéd.
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