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PRAWDOPODOBIENSTWO
URNY, SZUFLADY

ZADANIE 1

Z urny, w ktoérej jest 6 kul czarnych i 4 z6tte, wyjeto dwa razy po jednej kuli ze zwracaniem. Oblicz prawdopo-
dobienistwo, ze wyjeto kule jednakowych koloréw.

ZADANIE 2

W urnie znajduja sie jedynie kule biate i czarne. Kul biatych jest trzy razy wiecej niz czarnych. Oblicz, ile jest
kul w urnie, jeéli przy jednoczesnym losowaniu dwéch kul prawdopodobieristwo otrzymania kul o réznych
kolorach jest wieksze od %.

ZADANIE 3
W urnie znajduje sie 5 kul biatych i 3 czarne. Wyjmujemy losowo 4 kule. Oblicz prawdopodobienistwo, ze
wéréd wyjetych sa przynajmniej 2 kule czarne.

ZADANIE 4
W jednej urnie sa 3 kule: czerwona, biata i zielona, a w drugiej urnie sa 2 kule: czerwona i biata. Losujemy po
jednej kuli z kazdej urny. Jakie jest prawdopodobieristwo wyciagniecia dwéch kul w tym samym kolorze?

ZADANIE 5

W urnie jest pewna liczba kul biatych i pewna liczba kul czarnych — razem 9 kul. Ile jest kul biatych w urnie,
jesli wiadomo, ze przy jednoczesnym losowaniu dwoch kul z tej urny prawdopodobienfistwo otrzymania kul
tego samego koloru jest réwne prawdopodobienistwu otrzymania kul réznych koloréw?

ZADANIE 6
Ile maksymalnie kul zielonych mozna wlozy¢ do urny, w ktérej jest 7 kul czerwonych, aby prawdopodobien-

stwo wylosowania 2 kul ré6znokolorowych byto wigeksze lub réwne %?

ZADANIE 7

Liczby kul biatych, niebieskich i czerwonych tworza - w podanej kolejnosci - ciag arytmetyczny o réznicy 2.
Sposréd tych kul losujemy jednoczesnie trzy. Prawdopodobienistwo wylosowania trzech kul, z ktérych kazda
jest innego koloru wynosi 13—3 Oblicz prawdopodobieristwo wylosowania z tej urny trzech kul, wsréd ktérych
dwie sa tego samego koloru, jesli wiadomo, ze liczba wszystkich kul w urnie jest nieparzysta.

ZADANIE 8

W jednej urnie jest 5 kul bialych i pewna liczba kul czarnych, w drugiej za$ 6 kul czarnych i pewna liczba kul
biatych. Z kazdej urny losujemy po dwie kule. Prawdopodobieristwo wylosowania jednocze$nie dwoéch kul
biatych z pierwszej urny jest wigksze od 2, a prawdopodobienstwo jednoczesnego wylosowania dwéch kul

czarnych z drugiej urny jest wieksze od % W ktérej urnie jest wiecej kul biatych, a w ktérej czarnych?
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ZADANIE 9
Z urny zawierajacej 8 kul bialych i 4 czarne wylosowano bez zwracania 5 kul. Jakie jest prawdopodobieristwo

tego, ze stosunek liczby kul czarnych do liczby kul biatych w urnie ulegt zwiekszeniu.

ZADANIE 10
W urnie jest 16 kul ponumerowanych liczbami od 1 do 16. Kule z numerami od 1 do 3 sq biate, z numerami od 4

do 7 czerwone, a pozostate sa zielone. Losujemy jedna kule. Oblicz prawdopodobieristwo tego, ze wylosowana
kula jest czerwona lub zielona.

ZADANIE 11
W urnie znajduje sie n kul czarnych i 2n kul biatych (n € IN, n > 2). Losujemy jednoczes$nie dwie kule. Dla

jakich n prawdopodobieristwo wylosowania dwdéch kul tego samego koloru jest wieksze od prawdopodobieni-
stwa wylosowania dwéch kul réznych koloréw?

ZADANIE 12
W urnie znajduje sie 27 kul w dwéch kolorach. Wiadomo, ze wsréd kazdych 13 kul wybranych z urny jest co

najmniej jedna czarna, a wéréd kazdych 16 kul jest co najmniej jedna biata. Ile biatych kul znajduje sie w urnie?

ZADANIE 13

W urnie jest 2 razy wiecej kul czarnych niz biatych i 3 razy wiecej kul zielonych niz biatych. Przy losowaniu 3
kul z tej urny prawdopodobieristwo wylosowania 3 kul réznych koloréw wynosi %. Jakie jest prawdopodo-

bieristwo wylosowania z urny 3 kul, wsréd ktérych dokfadnie 2 beda tego samego koloru.

ZADANIE 14
W urnie sa 3 kule biale, 4 czarne i 5 zielonych. Losujemy ze zwracaniem 3 kule. Oblicz prawdopodobieristwo

tego, ze wéréd wylosowanych kul beda kule biata i czarna.

ZADANIE 15
W urnie jest 15 kartek, ponumerowanych liczbami od 1 do 15. Wyciagamy 5 kartek bez zwracania. Jakie jest

prawdopodobienistwo, ze numer trzeciej kartki jest liczba podzielna przez 3 i jednoczes$nie numer piatej kartki
jest liczba podzielna przez 5?

ZADANIE 16
W urnie znajduja sie kule czarne, biate i niebieskie, przy czym sa co najmniej dwie kule kazdego koloru i w

sumie jest 15 kul. Losujemy z urny trzy kule. Rozwazmy nastepujace zdarzenia

A —wylosowano trzy kule tego samego koloru;

B — zadne dwie z wylosowanych kul nie sa tego samego koloru.

Oblicz prawdopodobieristwo zdarzenia A jezeli prawdopodobiefistwo zdarzenia B jest réwne %

ZADANIE 17
W urnie znajduje sie 5 kul biatych, 3 kule czerwone i 1 zielona. Losujemy 1 kule. Oblicz prawdopodobieristwo

wylosowania kuli biatej.
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ZADANIE 18

W urnie znajduja sie kule biate, zielone i czerwone. Kul zielonych jest dwa razy wiecej niz kul biatych, a kul
czerwonych jest 3 razy wiecej niz biatych. Wyjeto dwa razy po jednej kuli bez zwracania. Oblicz liczbe kul
biatych w urnie, jesli prawdopodobieristwo wylosowania dwéch kul zielonych jest réwne 55—1

ZADANIE 19
Z urny, w ktérej znajduje sie 20 kul biatych i 2 czarne losujemy # kul. ZnajdZ najmniejszq warto$¢ n, taka przy
ktérej prawdopodobieristwo wylosowania przynajmniej jednej kuli czarnej jest wieksze od 3.

ZADANIE 20

Co czwarta kula w urnie to biata, pozostate maja kolor czarny lub niebieski. Losujemy jedna kule. Prawdopo-
dobieristwo wylosowania kuli niebieskiej lub biatej jest dwukrotnie mniejsze niz prawdopodobieristwo wylo-
sowania kuli niebieskiej lub czarnej. Oblicz prawdopodobieristwo wylosowania kuli czarnej.

ZADANIE 21

W urnie znajduje sie N loséw, przy czym M z nich to losy wygrywajace (M < N). Wybieramy losowo n
loséw z urny (n < N) i niech p oznacza prawdopodobienstwo, ze dokladnie m sposréd tych loséw to losy
wygrywajace (m < M oraz m < n). Uzasadnij, ze

ZADANIE 22

W urnie jest pewna liczba kul biatych i jedna kula czarna. Losujemy jedna kule z tej urny, zatrzymujemy ja, a
nastepnie z pozostatych kul losujemy jedna kule. Ile powinno by¢ kul biatych w urnie, aby prawdopodobien-
stwo wylosowania dwéch kul biatych byto réwne %?

ZADANIE 23
Danych jest osiem kul z numerami od 1 do 8, oraz dziesie¢ szuflad z numerami od 1 do 10. Rozmieszczamy w
dowolny sposéb kule w szufladach. Oblicz prawdopodobieristwa nastepujacych zdarzen:

a) A -wszystkie kule znajda sie w szufladach z numerami parzystymi.

b) B —dokladnie dwie szuflady pozostana puste.

ZADANIE 24
W pudetku zmieszano 30 ziaren fasoli, 20 ziaren ciecierzycy i 50 ziaren grochu.

a) Losujemy jedno ziarenko. Jakie jest prawdopodobieristwo wylosowania ziarenka ciecierzycy?

b) Jako pierwsze wylosowano ziarenko fasoli. Jakie jest prawdopodobienistwo, ze drugim wylosowanym
ziarenkiem nie bedzie ziarenko fasoli?

c) Z pudelka usunieto po 10% ziarenek kazdego rodzaju. Jakie jest prawdopodobieristwo wylosowania
ziarenka fasoli?
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ZADANIE 25
Rozmieszczamy m réznych listow w m rozréznialnych, ponumerowanych skrytkach. Jakie jest prawdopodo-
bienstwo takiego rozmieszczenia, ze:

a) A - co najmniej jedna skrytka jest pusta?

b) B - co najmniej dwie skrytki sa puste?

ZADANIE 26

W dwoch pudetkach sa cukierki. W pierwszym pudetku jest 15 cukierkéw czekoladowych i 5 owocowych, a w
drugim pudelku jest 20 cukierkéw czekoladowych i 30 cukierkéw owocowych. Losujemy cukierek najpierw z
pierwszego, a potem z drugiego pudetka. Jakie jest prawdopodobieristwo, ze w wyniku losowania otrzymamy
dwa cukierki czekoladowe?

ZADANIE 27
Rozmieszczamy m réznych listow w m rozréznialnych, ponumerowanych skrytkach. Jakie jest prawdopodo-
bienstwo takiego rozmieszczenia, ze dwa ustalone listy znalazty sie w ré6znych skrytkach?

ZADANIE 28

Do 12 ponumerowanych szuflad wkltadamy losowo 13 pojedynczych skarpetek, przy czym doktadnie dwie
z nich tworza pare. Jakie jest prawdopodobieristwo otrzymania konfiguracji, w ktérej zadna szuflada nie jest
pusta oraz skarpetki tworzace pare znajduja sie w réznych szufladach.

ZADANIE 29
10 kul rozmieszczamy w 10 szufladach. Jakie jest prawdopodobienistwo tego, ze kazda szuflada bedzie zajeta?

ZADANIE 30
W kazdym z dwéch koszykéw znajduje sie 5 klockéw czerwonych, 10 zielonych i 6 biatych. Wyjmujemy loso-

wo po jednym klocku z kazdego koszyka. Oblicz prawdopodobieristwo, ze:
a) wylosujemy dwa klocki biate;

b) wylosujemy klocki tego samego koloru.

ZADANIE 31
Listonosz losowo rozmieszcza 4 listy w 6 skrzynkach na listy. Jakie jest prawdopodobieristwo, ze przynajmniej
dwa listy znajda sie w tej samej skrzynce?

ZADANIE 32

Na stole stoja dwa identyczne koszyki, w ktérych znajduje sie po 15 jednakowej wielkosci pileczek. Piteczki sa
w kolorze z6ttym i czerwonym. W obu koszykach liczba piteczek z6ttych jest taka sama. Z kazdego koszyka
losujemy jedna piteczke. Ile powinno byé w kazdym koszyku zéltych piteczek, aby prawdopodobieristwo
wylosowania piteczek r6znych koloréw byto najwieksze?


https://www.zadania.info

www.zadania.info — NAJWIEKSZY INTERNETOWY ZBIOR ZADAN Z MATEMATYKI

ZADANIE 33

W pojemniku znajduje sie 28 kul, przy czym n z nich to kule biate, a pozostate to kule czarne. Z pojemnika
losujemy dwa razy po jednej kuli ze zwracaniem. Dla jakiej liczby n prawdopodobieristwo wylosowania jednej
kuli biatej i jednej czarnej jest najwieksze?

ZADANIE 34

W jednej szufladzie znajduje sie 6 czapek: 3 zielone, 2 czerwone i 1 niebieska, a w drugiej szufladzie jest 7
szalikow: 2 zielone, 1 czerwony i 4 niebieskie. Wyjeto losowo jedna czapke i jeden szalik. Oblicz prawdopodo-
bieristwo zdarzenia A — wylosowana czapka i wylosowany szalik sa tego samego koloru.

ZADANIE 35

Dane sa dwa pojemniki. W pierwszym z nich znajduje sie 9 kul: 4 biale, 3 czarne i 2 zielone. W drugim pojem-
niku jest 6 kul: 2 biale , 3 czarne i 1 zielona. Z kazdego pojemnika losujemy po jednej kuli. Oblicz prawdopo-
dobieristwo wylosowania dwéch kul tego samego koloru.

ZADANIE 36

Z szuflady, w ktodrej znajduje sie 10 r6znych par rekawiczek wybieramy losowo cztery rekawiczki. Opisz zbi6ér
wszystkich zdarzen elementarnych, a nastepnie oblicz prawdopodobieristwa zdarzen:

A — wéréd wylosowanych rekawiczek nie bedzie pary,

B — wéréd wylosowanych rekawiczek bedzie dokladnie jedna para.
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